
 

Памятка. Теоремы о равносильных преобразованиях в уравнениях и неравенствах. 

Repetitio est mater studiorum  

Старинная латинская пословица. 

1) 
𝐴(𝑥)

𝐵(𝑥)
= 0 ⇔ {

𝐴(𝑥) = 0;
𝐵(𝑥) ≠ 0

                2) 𝐴(𝑥) ∙ 𝐵(𝑥) = 0 ⇔ {
[
𝐴(𝑥) = 0;
𝐵(𝑥) = 0

ОДЗ           
 

3) |𝐴(𝑥)| = 𝐵(𝑥) ⇔ {
[
𝐴(𝑥) = 𝐵(𝑥);
𝐴(𝑥) = −𝐵(𝑥)

𝐵(𝑥) ≥ 0         
; ⇔ [

{
𝐴(𝑥) ≥ 0;

𝐴(𝑥) = 𝐵(𝑥)
  

{
𝐴(𝑥) < 0;

𝐴(𝑥) = −𝐵(𝑥)

 

4) |𝐴(𝑥)| = |𝐵(𝑥)| ⇔ (𝐴(𝑥))
2

= (𝐵(𝑥))
2
⇔ (𝐴(𝑥) − 𝐵(𝑥))(𝐴(𝑥) + 𝐵(𝑥)) = 0 ⇔ [

𝐴(𝑥) = 𝐵(𝑥)

𝐴(𝑥) = −𝐵(𝑥)
; 

5) 𝑘1|𝐴1(𝑥)| + 𝑘2|𝐴2(𝑥)| + ⋯ + 𝑘𝑆|𝐴𝑠(𝑥)| = 𝐵(𝑥) ⇔

[
 
 
 
 
 {

x ≤ x1

…
;     

    {
x1 < 𝑥 ≤ x2;

… .
…

 {
x ≥ xs

… .
;      

 

6) |𝐴(𝑥)| >/≥ 𝐵(𝑥) ⇔ [
𝐴(𝑥) >/≥ 𝐵(𝑥)

𝐴(𝑥) </≤ −𝐵(𝑥)
;       7)  |𝐴(𝑥)| </≤ 𝐵(𝑥) ⇔ {

𝐴(𝑥) </≤ 𝐵(𝑥);

𝐴(𝑥) >/≥ −𝐵(𝑥)
 

 

8)  |𝐴(𝑥)| >/≥/ </≤ |𝐵(𝑥)| ⇔ (𝐴(𝑥))
2
− (𝐵(𝑥))

2
>/≥/ </≤ 0 ⇔ (𝐴(𝑥) − 𝐵(𝑥))(𝐴(𝑥) + 𝐵(𝑥)) >/≥/ </≤ 0.. 

 

𝟗) |𝐴(𝑥)|𝐵(𝑥) > 0 ⇔ {
𝐵(𝑥) > 0;
𝐴(𝑥) ≠ 0

      𝟏𝟎)  |𝐴(𝑥)|𝐵(𝑥) < 0 ⇔ {
𝐵(𝑥) < 0;
𝐴(𝑥) ≠ 0

 

 

11)  |𝐴(𝑥)|𝐵(𝑥) ≤ 0 ⇔

[
 
 
 {

𝐵(𝑥) ≤ 0;
ОГР𝐴(𝑥)

{
𝐴(𝑥) = 0;
ОГР𝐵(𝑥)

   12)  |𝐴(𝑥)|𝐵(𝑥) ≥ 0 ⇔

[
 
 
 {

𝐵(𝑥) ≥ 0;
ОГР𝐴(𝑥)

{
𝐴(𝑥) = 0;
ОГР𝐵(𝑥)

           13)  
|𝐴(𝑥)|

𝐵(𝑥)
> 0 ⇔ {

𝐵(𝑥) > 0;
𝐴(𝑥) ≠ 0

 

14) 
|𝐴(𝑥)|

𝐵(𝑥)
< 0 ⇔ {

𝐵(𝑥) < 0;
𝐴(𝑥) ≠ 0

                  15) 
|𝐴(𝑥)|

𝐵(𝑥)
≥ 0 ⇔

[
 
 
 
 
 {

𝐵(𝑥) > 0;
ОГР𝐴(𝑥)

{

𝐴(𝑥) = 0;
𝐵(𝑥) ≠ 0;
ОГР𝐵(𝑥)

                        16) 
|𝐴(𝑥)|

𝐵(𝑥)
≤ 0 ⇔

[
 
 
 
 
 {

𝐵(𝑥) < 0;
ОГР𝐴(𝑥)

{

𝐴(𝑥) = 0;
𝐵(𝑥) ≠ 0;
ОГР𝐵(𝑥)

 

17) √𝑓(𝑥)2𝑘 = 𝑔(𝑥) ⇔ {
𝑓(𝑥) = (𝑔(𝑥))

2𝑘
;

𝑔(𝑥) ≥ 0              
     18) √𝑓(𝑥)2𝑘 = √𝑔(𝑥)2𝑘 ⇔ {

𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥);    

𝑔(𝑥) ≥ 0              
 

 

 



 

19) √𝑓(𝑥)2𝑘 ∙ 𝑔(𝑥) = 0 ⇔

[
 
 
 
 {

𝑔(𝑥) = 0;

𝑓(𝑥) ≥ 0 
  

{
𝑓(𝑥) = 0;
ОГР𝑔(𝑥)

            20) 
√𝑓(𝑥)2𝑘

𝑔(𝑥)
= 0 ⇔ {

𝑓(𝑥) = 0;

𝑔(𝑥) ≠ 0
 

 

21) √f(x)2k > 𝑔(𝑥) ⇔

[
 
 
 
 
{
𝑓(𝑥) > (𝑔(𝑥))2𝑘;

𝑔(𝑥) ≥ 0                
  

{
𝑓(𝑥) ≥ 0;               

𝑔(𝑥) < 0                

  22) √𝑓(𝑥)2𝑘 ≥ 𝑔(𝑥) ⇔

[
 
 
 
 
{
𝑓(𝑥) ≥ (𝑔(𝑥))2𝑘;

𝑔(𝑥) ≥ 0                
  

{
𝑓(𝑥) ≥ 0;               

𝑔(𝑥) < 0                

 

 

23) √𝑓(𝑥)2𝑘 < 𝑔(𝑥) ⇔ {
𝑓(𝑥) < (𝑔(𝑥))2𝑘;

𝑓(𝑥) ≥ 0;               

𝑔(𝑥) > 0               

 

 

24) √𝑓(𝑥)2𝑘 ≤ 𝑔(𝑥) ⇔ {
𝑓(𝑥) ≤ (𝑔(𝑥))2𝑘;

𝑓(𝑥) ≥ 0;               

𝑔(𝑥) ≥ 0               

 25) 
√𝑓(𝑥)2𝑘

𝑔(𝑥)
> 0/ √𝑓(𝑥)2𝑘 ∙ 𝑔(𝑥) > 0 ⇔ {

𝑓(𝑥) > 0;

𝑔(𝑥) > 0
 

 

26) 
√𝑓(𝑥)2𝑘

𝑔(𝑥)
< 0/ √𝑓(𝑥)2𝑘 ∙ 𝑔(𝑥) < 0 ⇔ {

𝑓(𝑥) > 0;

𝑔(𝑥) < 0
 

 

27) 
√𝑓(𝑥)2𝑘

𝑔(𝑥)
≥ 0 ⇔

[
 
 
 
 
 {

𝑔(𝑥) > 0;

𝑓(𝑥) ≥ 0 
  

{

𝑓(𝑥) = 0;

𝑔(𝑥) ≠ 0;
ОГР𝑔(𝑥)

                      28) 
√𝑓(𝑥)2𝑘

𝑔(𝑥)
≤ 0 ⇔

[
 
 
 
 
 {

𝑔(𝑥) < 0;

𝑓(𝑥) ≥ 0 
  

{

𝑓(𝑥) = 0;

𝑔(𝑥) ≠ 0;
ОГР𝑔(𝑥)

 

 

29) √𝑓(𝑥)2𝑘+1 = 𝑔(𝑥) ⇔ 𝑓(𝑥) = (𝑔(𝑥))2𝑘+1 

 

30) √𝑓(𝑥)2𝑘 ∙ 𝑔(𝑥) ≥/≤ 0 ⇔

[
 
 
 
 
 {

𝑓(𝑥) ≥ 0;                      

𝑔(𝑥) ≥/≤ 0                   
  

{
𝑓(𝑥) = 0;                       
   ОГР𝑔(𝑥)                        

                

 

 


